Varianta 027
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Subiectul I

1.

a) Suma este -4
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c) Rezuli x+1=Xx?tX cu X =+1 si convine numaix = 1

d) 106=100 = 10°=1F = X=2

- 3
e) Probabilitatea ceriﬂEsteg

2X

) (=2

b) £ f'(X)dx = f(x)i)= In(x? +1)(l)= In2

o f (x)= f’il; f'(x)=0 « x=0 sicum f'(x) <0,(0)x<0 si

X
f'(x)>0,(0)x>0rezultica f este strict descrestoare pe ¢ ,0] si strict
cresdtoare pe [0+ o), adia f(x) = f (0),(0)xOR

d) Din c) x =0 este punct de minim di(0) = 0; deci coordonatele sunt (0,0)

2
&) lim xCF (x) = lim 2% =2
X - 00 x-o ¥ +1

Subiectul 1l



a) Fiex,yOZ[v2]= x=a+by2, y=a +by2 cuaa,bb 0Z;

amx+y=(a+a)+(b+b)V20Z[2]

b) Evidentg cresatoare sig(x+Yy) =t(x+y) =tx+ty =g(x) + g(y) adia gOF

c) Fe fOF= f(x+y)=f(x)+ f(y),(D)x,yDZ[\/E] Si
cum0=0+003/20Z[v/2] fac x=y =0 siokin 2f (0) = f (0) = f (0) =0

d) Inducie dupi nON ( cu observéa ci dag nON atuncin = n+03/20Z[+/2])
Pentrun=0 f(0)=0[f @) =0, da- aplicand c)
Presupunf (n) =nlf @) siam
f(n+D)=f(M)+f@Q=nlf@Q+f@=(n+1)[f(Q) siafirmaia e demonstrat
Fiex=alOZ si y=by2 cub0Z = x,yOZ[V2]

e) Evident f(a)=alf @ pentrualN sicum f impari, daéd allZ\N=a=-n cu
nON siam f(a)=f(-n)=-f(n)=-nlf @) =alf (). Deci
f(a)=al f @),(0)adZ . Analog f (bv/2) = b (+v/2),(0)b O Z . Atunci
f(a+by2) = f(a)+ f(bv2) =alf (1) +b ¥ (v2)

fy Daa f@Q=tOR si f OF, aplicand d)f (n) =t[n,(0)nON si
cum f cresdatoare=1t=>0

g) Fiex=a+bv20Z[2];
f(x) = f(a+byv2) =alf 1) +b 0 (v2) =alf @),(0)x D Z[v2] si cumf este
cresdtoare rezuktcd f (1) =0 adia f(x) = 0,(D)XDZ[\/§].

Subiectul IV
a) f,(x) = f,(x) = 26>
b) lim f(x) =0= y =0 asimptoi orizontak pentru f, citre — oo

c) Pentrun=0 f,(x)=2° &> =€, da.
Presupunf (x) = 2" [@* siam f _,(X) = f (x) = (2" [@*)'=2"" [,
Deci f,(x) = 2" &>, (0)xOR si (O)nON

d) Z f. (0) :anzk =2"-2
k=0 k=0

ka(X) 2n _2

e)lim < =lim =1
n-o fn+1(x) noe 20
“f ()t “f, (Dt
f)IimL—zlimL—lzz—Iim f =2
<o f,00 e £, e

g) f,()+f(x)=3=e*=¢€" = x=0.



